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Résumé de la these

L'algébre commutative est la branche des mathématiques qui ¢tudie les anneaux
commutatifs, leurs idéaux, les modules et les algébres. Elle est fondamentale pour
la géométrie algébrique et pour la théorie algébrique des nombres.

Cette thése s’interesse plus particulierement au transfert de quelques proprictés
algébriques sur I"algébre amalgamée le long d’un idéal. En |'occurence, la régularité
au sens de Von Neumann, la condition S FT et les conditions associces a la multi-
plication, la propriété (A) (forte), les conditions des chaines d'idéaux.

La these se décompose de la maniére suivante :

» Dans le premier chapitre, nous examinons quand est ce qu'une algebre amal-
gamée le long d’un idéal suivant un homomorphisme d’anneaux est réguliere au
sens de Von Neumann et quand est ce qu'elle vérifie la condition S FT.

Nos résultats enrichissent la littérature par des exemples originaux.

» Dans le deuxieme chapitre. nous donnons plusieurs exemples d’anneaux qui ne
sont pas des anneaux de multiplication. Nous étudions ensuite dans quelles condi-
tions un idéal homogéne de I'algébre amalg'imé est un idéal de multiplication, un
idéal fidele ou un idéal de cancellation.

» Dans le troisieme chapitre, nous étudions la classe d’anneaux sur lesquels chaque
image homomorphe est un (A)-anneau (fort).

» Dans le dernier chapitre, nous étudions quand est ce qu’une algebre amalgamée
le long d’un idéal suivant un homomorphisme d’anneaux est un ¢-anneau. Dans ce
cadre, nous étudions deux conditions de chaine différentes sur cette structure : la

condition de nennil-Noethérien et la condition de spectre Noethérien.

Mots et phrases clés : Régulicr au sens de Von Neuman, la condition SFT, idéal
de multiplication, idéal de cancellation, (A)—anncau (fort), (A)—anneau fidele (fort),
idéal premier divisible, nonnil-Noethérien. spectre Noethérien, ¢-anneau, I'extension

triviale d'un anneau, la duplication amalgamée d’un anneau le long d'un idéal,
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